
tentamen genomgång
och lite smått och gott



några tankar

• det viktigaste lärande mål är att kunna använda litteratur (i analys) 
senare, några (eller många) år när kursen är ett vagt minne

• att använda litteratur alltid krävs förkunskaper (Feynman = ”infinite
intelligence”)

• själv läsning är viktig (ansvar)
• några exempel följer hur boken relaterar till problem ni försökte lösa…



kontinuitet av en rationel funktion
G1 (3p). Definiera konstanten c och lämpliga värdet av funktionen i relevanta punkter, så
att funktionen är kontinuerlig för alla reella tal x. Först specificera villkoret för kontinuitet
och sedan visa hur du använder villkoret för att hitta c. 𝑓𝑓 𝑥𝑥 = −2𝑐𝑐+(2−3𝑐𝑐)𝑥𝑥+3𝑥𝑥2

𝑥𝑥−3



betydelsen av differentialer
G2 (3p). Låt 𝑢𝑢 och 𝑥𝑥 vara två relaterade variabler som definieras med relationen 𝑢𝑢 = 𝑥𝑥 + 𝑥𝑥 − 𝑥𝑥3. Betrakta
ett speciellt fall: x=1 och u=1. Om vi ökar x=1 en smula, med dx=0.1, alltså till x=1+dx=1.1, då behöver vi 
ändra u också till 1+du. Hur mycket skall vi ändra u i linjär approximation, skall den öka eller minska? Alltså
vad är du lika med? Tips: Algebra med differentialer relaterar 𝑑𝑑𝑢𝑢 och 𝑑𝑑𝑥𝑥.

𝐿𝐿 𝑟𝑟 + Δ𝑟𝑟 − 𝐿𝐿(𝑟𝑟)



implicit derivata + kedje regel
G4 (3p). Räkna derivatan av funktionen 𝑓𝑓 𝑥𝑥 = arcsin 1−𝑥𝑥

1+𝑥𝑥
med implicit derivata. 

Svaret går att förenkla avsevärt under visa villkor på x. Hitta dessa villkor och förenkla.



tangent to a graph in implicit form
VG (4p). Hitta derivatan 𝑦𝑦′ 3 för funktionen som är definierat med 
den implicita formen: 𝑥𝑥2 + 𝑦𝑦 𝑥𝑥 tan 𝑦𝑦 𝑥𝑥 + 2 = 𝑦𝑦 𝑥𝑥 2 + 9. Notera
att ekvationen 𝑥𝑥2 + 𝑦𝑦 tan 𝑦𝑦 + 2 = 𝑦𝑦2 + 9 har 𝑥𝑥 = 3 och 𝑦𝑦 = 0 som
en lösning. Räkna tangenten i denna punkt.



existens av derivata

VG3 (4p). Går det att definiera konstanterna a, b, och c så att
funktionen f(x) är deriverbar i x=2?

𝑓𝑓 𝑥𝑥 = �𝑎𝑎 sin 𝑥𝑥 + 𝑏𝑏 𝑥𝑥 ≤ 2
2 + 𝑥𝑥 𝑥𝑥 > 2

Om du svarar ”ja”, ange konstanterna, om du svarar ”inte” förklara
varför. Visa tydligt hur du tänker. Lös det på två sätt, med direkt teknik
(definition av derivatan) och den andra tekniken vi har diskuterat, och
jämför.



Tayler utveckling i oändligheten
VG1 (4p). Utveckla f(x) i oändligheten som en potens serie. Behåll två
mest dominanta termer. 𝑓𝑓 𝑥𝑥 = 1−𝑥𝑥

1+3𝑥𝑥
. Vad betyder ”att utveckla i

oändligheten”? I vilken variabel skall utvecklingen vara? Förklara
tekniken.



viktiga budskapen
• tentor är olika men alla har samma 

teman
• G

• kontinuitet
• ”derivarberhet”
• gränsvärdet: L’Hopital
• enkla integraler
• komplexa tal
• stenmark: att derivera med kedjeregel
• enkla implicit derivatan (arctan, arccot, 

arccos)
• differentialer (du,dx)
• Taylor utveckling

• enkla differentiella ekvationer

• VG
• svårare integraler
• svårare gränsvärdet
• tangenten in en punkt av en graf
• medel komplicerade differentiella 

ekvationer: separations teknik
• enkla ytor med roterande grafer

• MVG
• komplicerade gränsvärdet
• Komplicerade derivata
• Problem som kräver en kombination av 

metoder att lösa
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