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1 Hyperboliska funktioner

a) Visa att %cosh(x) = sinh(z)

b) Formulera och visa additionsformeln for cosh(z + y)

2 Obestamda uttryck

Berakna foljande grénsvarden:

arcsinx
SinT

¢) limy—y_oo(Va? + z + )

sin(22)+722 -2z
22(z+1)2

d) limz_m

3 Plani R3

a) Bestdm ekvationen for det plan som &r parallellt med planet z — y + 2z = 1 och innehaller punkten
(1,0,-1).

b) Bestdm ekvationen for det plan som dr parallellt med planet x — y + 2z = 1 och har ett avstand och har

ett avstand till origo som #r —-.

V2

c¢) Bestdm den punkt i planet x — y + 2z = 1 som &r nédrmast origo.

4 Sant eller falskt?

Avgor vilka av foljande pastaenden som &r sanna respektive falska. Motivera era svar.

a) Om funktionen f &r kontinuerlig pa intervallet [0,2) sa maste f ha ett lokalt extremvérde i 0.
b) Om f'(z) — 0, ndr & — oo, sa gller att f(z + 1) — f(x) — 0, ndr x — co.

¢) Om tva vektorer har ldngd 1, sa har ocksa deras kryssprodukt langd 1.

d) Om tva komplexa tal har belopp 1, sa har ocksa deras produkt belopp 1.



e) Grafen till f(z) = IQL% har en tangent som gar genom 1 pa y-axeln.
f) Foljande formel géller nér bada sidor &r definierade:

cosar1 = tan® (5)

5 Epsilon-Delta

a) Ge en precis matematisk definition av att gréansvérdet for en funktion f(z) &r L da z nérmar sig a; d.v.s
definiera

lim,_q f(z) =L
b) Berédkna gransvirdet
lim,_,o €**
och bevisa sedan med den givna definitionen i (a) att ditt berdknade gransvéarde &r korrekt.

Hint: Anvdnd medelvdrdessatsen



