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Derivator av potens- och exponentialfunktioner.

Deriveringsregler.



Exempel 1: Visa att funktion 𝑓 𝑥 = 2𝑒𝑥 + 3𝑥 + 5𝑥3 har ingen tangent med lutningen 2.   

Exempel 2: I vilken punkt har 𝑦 = 𝑒𝑥 tangent parallell med linje 𝑦 = 2𝑥?



Produkt- och kvotregeln

Sats: Antag att 𝑓 och 𝑔 är deriverbara i 𝑎 ∈ 𝐷𝑓 ∩ 𝐷𝑔. Då gäller att:
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Bevis: 1. 𝑓𝑔 ′ = limℎ→0
𝑓 𝑥+ℎ 𝑔 𝑥+ℎ −𝑓 𝑥 𝑔(𝑥)

ℎ
= lim

ℎ→0

𝑓 𝑥+ℎ 𝑔 𝑥+ℎ −𝑓 𝑥 𝑔 𝑥+ℎ +𝑓 𝑥 𝑔(𝑥+ℎ)−𝑓 𝑥 𝑔(𝑥)

ℎ

= lim
ℎ→0

(𝑓 𝑥 + ℎ − 𝑓 𝑥 )𝑔 𝑥 + ℎ + 𝑓 𝑥 (𝑔 𝑥 + ℎ − 𝑔 𝑥 )

ℎ
= lim

ℎ→0

𝑓 𝑥 + ℎ − 𝑓 𝑥 )

ℎ
𝑔 𝑥 + ℎ + lim

ℎ→0

𝑔 𝑥 + ℎ − 𝑔 𝑥

ℎ
𝑓(𝑥)

= 𝑓′ 𝑥 𝑔 𝑥 + 𝑓 𝑥 𝑔′(𝑥)



2. 
1

𝑓

′

𝑥 =

3. 
𝑓

𝑔

′

𝑥 =



Exempel 3: Beräkna derivatan till:

a) 𝑓 𝑥 =
𝑒𝑥

1+𝑥2

b) 𝑓 𝑥 = 𝑥3 + 1 𝑒𝑥

c) 𝑓 𝑥 =
𝑥2+1

𝑥3+𝑥



Kedjeregeln

Sats: Antag att g är deriverbar i x och f är deriverbar i g(x). Då är 𝑓 ∘ 𝑔 deriverbar i x och

𝒇 ∘ 𝒈 ′ 𝒙 = 𝒇′ 𝒈 𝒙 ∙ 𝒈′ 𝒙 .

Exempel 4: Beräkna derivatan till 

1. 𝑓 𝑥 = 𝑒−𝑥
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Exempel 4*: Beräkna derivatan till 

1. 𝑓 𝑥 = 𝑒−𝑥
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Exempel 5: Beräkna derivatan till

1. 𝑓 𝑥 = 2𝑥
2
3𝑥

2

2. 𝑓 𝑥 = 𝑥𝑥


