Sammanfattning féreldsning 12, Linjar algebra IT, VT2021

Om f:R™ — R™ &r en linjar avbildning, G en bas fér R™, s &r matrisen
for f relativt basen G matrisen Ag som uppfyller

f(v)e = Agva.

Ag=(flene [(ga - [(gn)a)

Om en linjar avbildning f : R™ — R™ har matrisen Ag relativt basen G sa
har den matrisen

Ap = GAcG™!
relativt standardbasen.
Vi séger att en bas dr en ortonormal bas, eller kortare ON-bas, om basvek-
torerna dr parvis ortogonala och har langd 1.
En linjar avbildning fran f4 : R® — R” &r isometrisk om den bevarar
langder, d vs om

[faG)|l = | Ax[| = [Ix]],

for alla vektorer x € R™. Motsvarande matris A sdges vara en ON-matris.

En isometrisk linjar avbildning fa : R® — R"™ bevarar skaldrprodukter,
dvs

fx)- fly)=x-y eller (Ax) - (Ay)=x"y.
for alla vektorer x och y.

Den kvadratiska matrisen A dr en ON-matris om och endast om dess kolum-
ner utgor en ON-bas.

Den kvadratiska matrisen A &r en ON-matris om och endast A = A~1.

Lat A vara en n X n-matris. En n-vektor v # 0 som ar sidan att
Av = Adv, A € R,

kallas for en egenvektor till A. Talet A kallas for ett egenvérde till A.



