MATEMATIK
GU/Chalmers
Tentamen pa latsas

Datum: Lp4 2022
Examinator: Tony Johansson (ankn 1069)

TMA227/LGMA62 — Ovningstenta

Betyg LGMAG62. 24p for G, 42p for VG.
Betyg TMA227. 24-35p for trea, 36—47p for fyra, 48-60p for femma.

Inga hjalpmedel tillatna.

1. (8p) Hitta den allménna 16sningen till
Yn+2 — 4Yn+1 + 3yn = 3n — 2.

2. (7p) Avgdr dimensionen pa underrummet U C R*, dir

a+b—c
b

U= ca,b,ceR
c

b+c

3. (7p) Visa att funktionsserien

o0

1
Z n2 + .%'2
n=1

ar likformigt konvergent pa R.
4. (8p) Lat v = (1, 1, 1) € R? och definiera
U={ueR®:ulv}.
(a) (4p) Visa att U ér ett underrum till R3.
(b) (4p) Bestam avstandet mellan vektorn w = (2, 0, 1) och U.

5. (8p) Antag att V &r ett vektorrum, med underrum U, W C V sadana att UNW = {0}.
Lat uy,us € U vara linjart oberoende, och 1at wi, wq, ws € W vara linjart oberoende.
Visa att samlingen {uq,ug, wq,ws, w3} ar linjart oberoende.

6. (8p) Betrakta vektorrummet V' av talféljder {a, }5° ;, med addition och skaldrmultiplikation
definierade pa det naturliga viset:

{antnzy +{bn}nzy = {an + bn}nly,
Aantpz; ={canto,, ceR.



Betrakta méngden

2= {{an}q‘f’:l eV: Z a’ konvergerar} .

n=1
Visa att £2 ar ett underrum till V.

7. (7p) Antag att {ax}72, &r en sekvens och xo &r sadant att Y oo, akxlg ar konvergent.

Visa att
o
> ot
k=0

ar absolut konvergent for varje x € R med |z| < |zo].

8. (7p) Bevisa att varje dndligtdimensionellt vektorrum har en ON-bas.



