
Repetition 2

Strategi för att visa att gränsvärde existerar
Instängningsregeln: Om •

                    

och 

   
           

            
           

      

så är

   
           

        

Strategi för att visa att gränsvärde inte existerar

Om                       så måste 

       
         

•

för alla kurvor     med            .

Om då får olika gränsvärden, t.ex., längs olika räta linjer 
genom      så finns gränsvärdet inte.
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Kontinuitet
      kontinuerlig i      om 

   
            

             

Exempel på övningen idag
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Lokala extremvärden

Om       har lokalt max/min i      så är 

     en kritisk punkt, dvs 
                   

     lokalt min i      

       lokalt max i      

      ,      sadelpunkt i      , dvs kritisk punkt 
men varken lokalt max eller min

Modelfall:

Andraderivatatestet:
     en kritisk punkt till       

         
                

                
                            

   :            lokalt mina)

           lokalt maxb)

   : sadelpunkt

Hur komma ihåg? Jämför med modellfallen
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Globala extremvärden

Om       kontinuerlig på sluten begränsad mängd  

så har  globalt max och min på  .

Kritiska punkter inuti  1)

Kritiska punkter längs randkurvornaa.
"Hörn", dvs ändpunkter till randkurvorna.b.

Punkter på randen till  . Kan preciseras om parametriserar 
randen med kurvor:

2)

Om f deriverbar kan de bestämmas genom att jämföra 
värdena i:
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Optimering med bivillkor - Metoden med 
Lagrangemultiplikatorer:
För att hitta extremvärden till       under bivillkoret att

        (om extremvärden finns och          på 

        ):

Hitta alla lösningar      till  
                

        
för 

någon konstant  .

1)

Beräkna       för alla lösningar från 1). Det största värdet2)
ger maximum och det minsta minimum.

Exempel på övningen idag.
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tangentlinje

    

Kurvor i rummet
Kurva  parametriserad av                        
     

Tangentvektor                           
ger riktningsvektor för tangentlinjen genom     :
                

Längd             
 

 

Kurvintegral av funktion f:  

                        
 

 

 

 

(             

Exempel på övningen idag.
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Dubbelintegraler

        :

          
 

 
 volymen av området under grafen         

Kan beräknas med upprepad integral t.ex. om

           
                    är

          
 

 

                
    

    

 

 

och motsvarande om gränser i  beror på  .

Polära koordinater

                     

Integration över "polär rektangel" D:
           

                     

                            
 

 

       
 

 

 

 

(eller i andra ordningen med integration i  ytterst)
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